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\Quelques résultats sur les séries numériques a connaitre.....

1. Lasérie 1-1+1—1+............. diverge « grossiérement »
L . . 1 1 1
2. La série_harmonique 1+ E +§ ot —+.
n

Cette série est une série de Riemann qui diverge

etona: 1+%+%+....+i+ ....... = Z%=y+ln(n)+£(n) avec  lim 8(n)=0
k=1 n—co

Le nombre Y est appelé la constante d’Euleretona y=0,58

3. Lasérie harmonique alternée 1—l+l—l+....+(—1)nl+ .......
2 3 4 n
Cette série est une série alternée qui converge
1 11 n—1 1 o p(k=1) 1
etona: l-——+———+....+ (-1 — . = -1 —=1In(2
et ()T = 3 ) L)
k=1
.. . 1 1 1
4. Les séries de Riemann 1+—+—+...+—+.......
ok 3k nk

Ces séries sont des séries de Riemann et convergent si et seulement si k > 1

11 1 1wl

Cas particulier : si k=2 ,ona l+—+—+...+—+....... = E —_— =
2 2 2 2 6
2 3 n kzlk

avec T=3,14 et %zlﬁ

2

5. La série géométrique 1+x+X" +...+x" +.......

Cette série est une « série géométrique » de raison x et converge si et seulement |x| <1

2.3 NS (N =11
Six#1 ona: 1+X+X"+X +....+X :Zx = et on obtient : si |x|<1 Z—:
1-x XK 1-x
k=0 k=0
T | 1 1 1 1 - 1
Cas particulier : six=— ,ona l+—+—+—+....+—+....... = Z—=2
2 2 92 3 o0 2k
k=0
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6. La série entiére 1+—+—+....+—+....... avec xe R
2 3! n!
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Cette série converge Vxe R etona: a2+ = XX
2 3 n! k!
k=0
Cas particulier : si x=1,0ona 1+l+—+....+—+ ....... =e1 =e
2 3! n!

avec e=2,7




